4. Fie ABCD un patratsi (BE bisectoarea unghiululABD, EAD . Dreptele BE si
AC se taie InM, iar perpendiculara iM pe BE taie drepteleCD si BD in F si T.
a) Si se aratetriunghiul DET este isoscel.
b) S se aratex EF || AC.
C) S se aratex ET O BF.
prof. Mircea Fianu
Solutie. a) M este centrul cercului inscris IABD . Rezulk

ADME = ADMT .............. 3p

b)

m(ODTF) =90°—% 45 m(TDF )= 483= DT =DF =DE = m [UDEF k= 45......cccec........ 2
p

c) T este ortocentrul triunghiului

BEF ettt ettt ettt ettt et anateenanas 2p
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1. Sa se afle toate perechile de numere natuga)b),b # 0, stiind ca a+b=2007 si ca
restul Tmprtirii lui a la b este egal cu catul acestei Hnpi.
prof. Dorela &nisi
Solutie.
=Tl o o o3 Ol o S PUPRRPRPPRPPRPN 3p.
Rezula
(DFL)(CHL) = 200KE... .. ettt e e e e e e e e e e e e e re e 2p

2008= 2125,
c=1=b=1003a= 1004c= 3>b= 504= 1506;= =3b= 230; 17...2p

2. Consideim inegalitatea+/(a+b)(c+d >\ab++/cd , unde a,b,c,d sunt numere

reale pozitive distincte.
a) Sise aratex; dad@ a<c<b<d, atunci inegalitatea este adeata.
b) Este inegalitatea ad&ati pentru oricea,b,c,d ?

Solutie. a) Ridicand la ftratsi grupand, obnem
(d-a)(b-c)+(/ad =vbc)?>0............ 5p

b) Inegalitatea este falsde exemplu, pentru
a=36b=64C= 90 = Lluurrrrrrrrrrrrrrrnnnnnns 2p

3. Se considerin plan un sistem de coordonaiepunctele A(1,3), B(3,5), C(4,2),
V,(0,6), V,(2,0), V,(6,4).
a) Si se verifice & triunghiul ABC este isoscel.



b) Si se arate £ exist in spaiu un punctV astfel incat reuniunea triunghiuriléf AB,

V,AC, V;BC, ABC si reprezinte degfurarea tetraedrulofABC .

c) S se determine distgade laV la planul (ABC), undeV este punctul definit la b).
prof. Consuela Voica

Solutie. a)
AC ZBC =10 oottt 1p.
b)
V,B=V,B=v10V,C=VL =vBVA=VA=V100 oo, 3p
c) Da@ M este mijlocul segmentuliAB) , distana cerui este Taltime n
ACMV ......... 2p
Triunghiul este echilaterai
fINALIZAIE. ... e 1p.

4. Fie cubul ABCDAB'C'D' si puncteleM,N,P,Q pe feele ABCD,BCC'B',AB'CD’,
respectivADD'A’, astfel Tncat triunghiurileABM ,B'C'N,C'D'P, ADQ si fie echilaterale.

a) S se aratexpuncteleM, N,P,Q sunt coplanare.

b) S se aratex MNPQ este dreptunghi, dar nu estrpt.

c) S se aratexdrepteleMP si NQ fac cu dreaptaAA’ unghiuri complementare.
prof. Petre Simion, prof. Victor

Nicolae

Solutie. a) MP si NQ trec prin centrulO al cubului, deci au un punct comun
.................... 2p

b) OM =ON =0OP =0Q = dreptunghi, dar
MN Z NP e 3p

c) Daa PP' [0(ABC),NN' 0 (ADD’), atunciAPP'M =ANN'Q si
concluzia...................... 2p



