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1. a) Si se arate&nu exisi niciun nunar raional r care 4 verifice egalitatea
(Ir [-V3)¢ +1,73F -

b) S se determine cel mai mic ndnreal r care g verifice egalitatea
(Ir [-V3)¢ +1,73E

Solutie. a) Nu se poate ca+1,73= C, iar da@ r JQ\{-1,73}, atunci

3=r |- 00..3
V3=|r | 173 Q..3p

b) Egalitatea este verificat de -173-/3x/3 Cel mai mic este

2. Vom spune £ un an estemagic’ pentru o persoandaa numiarul anului este divizibil
cu varsta care urmeasi o implineasg persoana in cursul lui. Exdstioud persoane dscute in
secolul XXI care, oricat ardr, nu pot avea nici un an magic comun ? Justifiégpunsul.

prof. Petre Simion

Solutie. Daci persoana se gi@ Tn anul a, atunci anii magici sunt de forma
at+n,cunja..4p
Deoarece 2003 este prim, o persoaiscut in acest an are ca ani magici 2Q04006. Dad a
doua persoan este #scué, de exemplu, in 2005, atunci ea nu are stacani

(1P To | To! T 3p

3. In triunghiul isoscelABC, cuAB = AC, se considerpuncteleE si F pe latura(BC),
astfel TncatBE = EF =FC si E(BF). Fie DO(AB) astfel incatBD =2AD si G interse@a
dreptei DF cu raltimea AA" a triunghiului ABC, A'0(BC).

a) Si se aratexpatrulaterulADEG este paralelogram.

b) S se aratexpatrulaterulADEG este romb dacsi numai daé m(COBAC) =120°.

prof. Elefterie

Petrescu

Solutie. a)
L Ny Y1) N c S 1p
DA EA
Analog, DF ||AC. Prin simetrie fea de AA', rezult
EG|[AB ..o 2p

b) Dac
M(CBAC) =60°, atunci AD = AB= A = BG ..cciiiiiiiieieeeeeiiiiiiiie e 2p.
Pentru reciprog rezula m(OBAC) =4m(UBAE) , iar

AE [0 DF ||AC = m(OBAE)= 30 ........... 2p



4. Fie ABCD un patratsi (BE bisectoarea unghiululABD, EAD . Dreptele BE si
AC se taie InM, iar perpendiculara iM pe BE taie drepteleCD si BD in F si T.
a) Si se aratetriunghiul DET este isoscel.
b) S se aratex EF || AC.
C) S se aratex ET O BF.
prof. Mircea Fianu
Solutie. a) M este centrul cercului inscris IABD . Rezulk

ADME = ADMT .............. 3p

b)

m(ODTF) =90°—% 45 m(TDF )= 483= DT =DF =DE = m [UDEF k= 45......cccec........ 2
p

c) T este ortocentrul triunghiului

BEF ettt ettt ettt ettt et anateenanas 2p

INSPECTORATULSCOLAR AL MUNICIPIULUI BUCURESTI
OLIMPIADA DE MATEMATIC A
FAZA LOCALA, 27 IANUARIE 2008
CLASAAS8-A

1. Sa se afle toate perechile de numere natuga)b),b # 0, stiind ca a+b=2007 si ca
restul Tmprtirii lui a la b este egal cu catul acestei Hnpi.
prof. Dorela &nisi
Solutie.
=Tl o o o3 Ol o S PUPRRPRPPRPPRPN 3p.
Rezula
(DFL)(CHL) = 200KE... .. ettt e e e e e e e e e e e e e re e 2p

2008= 2125,
c=1=b=1003a= 1004c= 3>b= 504= 1506;= =3b= 230; 17...2p

2. Consideim inegalitatea+/(a+b)(c+d >\ab++/cd , unde a,b,c,d sunt numere

reale pozitive distincte.
a) Sise aratex; dad@ a<c<b<d, atunci inegalitatea este adeata.
b) Este inegalitatea ad&ati pentru oricea,b,c,d ?

Solutie. a) Ridicand la ftratsi grupand, obnem
(d-a)(b-c)+(/ad =vbc)?>0............ 5p

b) Inegalitatea este falsde exemplu, pentru
a=36b=64C= 90 = Lluurrrrrrrrrrrrrrrnnnnnns 2p

3. Se considerin plan un sistem de coordonaiepunctele A(1,3), B(3,5), C(4,2),
V,(0,6), V,(2,0), V,(6,4).
a) Si se verifice & triunghiul ABC este isoscel.



