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CLASA A VII-A
SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

Nota: Fiecare subiect se puncteaza de la 0 l1a 10 puncte. Se acordi numai punctaje intregi.
Orice alta rezolvare se asimileaza conform baremului.

Problema 1. a) Demonstrati c&, oricare ar fi numerele naturale nenule a,b cu a <b, are loc

inegalitatea 11 > € .
a b ab

b) Consideram primele zece numere naturale prime luate in ordine strict crescitoare,

o1 1 1 1 14
Di> Dys-s Py - Demonstrati ca + + +...+ <—.
PPy PPy DsPs PPy 29

sksksk
Detalii rezolvare Barem
asociat
a)l—l:b_aZL,cuegalitatepentrub:a+1 2p
a b ba ab
b) Avem p, =2,p,=3,p, =5,...,p,, =29 , deci 2p
1 1 1 1 1 1 1 1 1
+ + .t <—+—+. . +—— . =——— 2p
PPy PPy PPy PoPyy  2-3 35 23-29  p py
Aplicand a), obtinem L+L+...+;<l—l+l—l+...+i—izl—L 3p
2-3 3.5 23.29 2 3 3 5 23 29 2 29
1 1 14 . .
Cum ———=—, rezulta concluzia. 1p
2 29 29

Problema 2. Consideram patratul ABCD si punctele E € (BC), F €(DC). Daca m(L BAE) =15
si m([) DAF) =30, determinati m ([ AEF).
Gazeta Matematica nr.7-8-9/ 2011

Detalii rezolvare Barem
asociat
Avem m(ﬁAE) = 45° Ip
D F C
Fie S €(CB astfel incat B (CS)si BS = DF .
Atunci 0 ABS =1 ADF(c.c.). 2p
. . . E
Obtinem ci m (I EAS)= m(@AS) 4 m(@AE) — 45, deci )
[ EAS =0 EAF . A 3p
Deasemenea, din congruenta anterioard avem si AF = A4S, de unde
deducem cd [ AEF =1AES(LU.L). S 2p




Atunci m(AEF ) = m{AES) =90 =15 =75, deci m(U AEF)=75".

2p

Problema 3. a) Daca x si y sunt numere rationale cu proprietatea ca 2 - yx/§ =0, demonstrati

cax=y=0.

b) Determinati toate perechile de numere rationale (a;b) care verifica egalitatea

J2Aa+1)” =242 =|p+1-V3 -2 -3

skksk
Detalii rezolvare Barem

asociat
a) Presupunem cd y # 0. Atunci relatia din enunt este echivalentd cu X 76 , fals. 2p

Y

Rezultd ca y =0, decisi x=0. 1p
b) Relatia din enunt devine |a + 1|\/§ —2\2= |b + 1| . \/5 —\/5 +2 . 2p
Echivalent cu (|a+1]-3)-v2 =(|p+1|-1)-+/3. 2p
Conform a), rezulta |a+l|—3:0 si |b+1|—1:0. 1p
Obtinem perechile (2;0),(—4;0),(2;—2);(—4;-2). 2p

1.  Problema 4. in rombul ABCD bisectoarele unghiurilor €4D , €BD si dreapta DC sunt

concurente in E.

a) Determinati masura unghiului AEB ;
b) Aflati masurile unghiurilor rombului.
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b) In triunghiurile BCD si CAD, (BE respectiv (4E sunt

Daca CT 1 AB,T € AB, atunci ABoCT:AB~7:AABCD , deci CT=7.

Rezultd: masurile unghiurilor rombului sunt in perechi egale cu 30°, respectiv 150°.

bisectoare. Conform teoremei bisectoarei obtinem:

BC EC AC

A ; 2p
BD ED 4D

Detalii rezolvare Barem
asociat
a) Notam m(gAC) =2x". Atunci m(gAE) =3x°, iar 1p
. s 90°-2x° o o 1p
m(4BE)=m(UBD)+m(BBE)=90° ~2x° + == =135° -3¢,
2
Din suma unghiurilor in triunghiul ABE, rezulta ca m (QEB ) =45". 1p

Rezulti cd BC-AD = BD- AC D E € 1p
Echivalent cu BC % = BDéAC =A,50p 2p
BC AB 1p

1p




