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Problema 1. Sa se calculeze

246
1 sin z dx.
W T

Problema 2. Fie (G, ) un grup abelian cu elementul neutru e. Pentru fiecare
numdr natural nenul n considerdm multimea H, = {z € G | 2™ = e}. Si se arate
ca:

a) H,, este subgrup al lui G, oricare ar fi numérul natural nenul n.

b) Dacé pentru fiecare numar natural nenul n multimea H, are cel mult n
elemente, atunci subgrupurile finite ale lui G sunt multimile H,, cu n € N*.

Problema 3. Pentru un grup (G, -), notdm
Z(G) ={a € G| ax = za,Vx € G}.

a) Sa se arate ci, daca (G, ) este un grup finit necomutativ, atunci

1
12(G)| < 7 161

1
b) S& se dea exemplu de grup finit G pentru care |Z(G)| = 1 |G]|.

Notd. |M| reprezintd numérul elementelor multimii finite M.

Problema 4. a) Si se calculeze
. w/4 sin™
lim ——dx.
n—oo Jy  cos"lx

b) Se considera functiile continue f, g : [a,b] — (0,00), cu a,b € R, a < b. S&
se arate ca girul cu termenul general

Cp = /b M (x)g(x)de, n>1

are limita.

Toate subiectele sunt obligatorii si se noteazd cu puncte de la 0 la 7
Timp de lucru: 8 ore



