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SUBIECTELE

Problema 1. a) Un şir de numere reale (an)n≥1 are proprietatea

a1 + a2 + ...+ an = 2n + 1,

pentru orice n ≥ 1. Stabiliţi dacă şirul (an)n≥1 este progresie geometrică.

b) Fie A1, A2 două puncte distincte ı̂ntr-un plan. O lăcustă sare pe acest plan
din A1 ı̂n A2, apoi continuă să sară, astfel ı̂ncât lungimea fiecărei sărituri este de
două ori mai mare decât cea precedentă. Poate să se ı̂ntoarcă lăcusta vreodată ı̂n
punctul A1 ? (Justificare)

Problema 2. Să se determine mulţimile nevide A ⊂ R∗ cu proprietăţile:
a) mulţimea A are cel mult cinci elemente;

b) x ∈ A ⇒ 1

x
∈ A şi 1− x ∈ A.

Problema 3. Să se determine cel mai mare număr natural n pentru care există
numerele reale strict pozitive x1, x2, ..., xn astfel ı̂ncât

x1 + x2 + ...+ xn = n

şi
1

1 + x1
+

1

1 + x2
+ ...+

1

1 + xn
=

4n− 6

n
.

Problema 4. FieABCD un patrulater ı̂nscris ı̂ntr-un cerc de centruO. Notăm
cu H1, H2,H3,H4 ortocentrele triunghiurilor ABC,BCD,CDA, respectiv DAB şi
cu M,N mijloacele diagonalelor [AC], respectiv [BD].

a) Să se arate că segmentele [DH1], [AH2], [BH3], [CH4] au acelaşi mijloc P .
b) Să se arate că punctele O,P şi mijlocul segmentului [MN ] sunt coliniare.

Toate subiectele sunt obligatorii şi se notează cu puncte de la 0 la 7
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