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CLASA a VII-a

Problema 1. Determinat, i numerele naturale nenule n cu proprietatea că numărul 6n

se poate scrie ca suma cuburilor a trei numere naturale consecutive.

Problema 2. Pe laturile AB s, i AC ale triunghiului ascut, itunghic ABC se construiesc,
ı̂n exteriorul acestuia, triunghiurile ABP s, i ACQ cu�P = �Q = 90◦ s, i�BAP ≡ �CAQ.
Notăm cu M mijlocul laturii BC s, i cu N piciorul ı̂nălt, imii din A a triunghiului ABC.

Demonstrat, i că punctele M,N,P s, i Q sunt conciclice.

Problema 3. Pe latura BC a paralelogramului ABCD se consideră punctele E s, i F .
Notăm cu G s, i H punctele ı̂n care dreapta CD intersectează dreptele AE, respectiv AF ,
s, i cu I punctul de intersect, ie a dreptelor EH s, i FG.

Demonstrat, i că dreptele BD s, i CI sunt paralele.

Problema 4. Numim mult,ime interesantă o mult, ime de 2022 de numere reale strict
pozitive cu proprietatea că, atunci când scriem elementele sale ı̂n ordine crescătoare, nu
există niciun element care să fie egal cu media aritmetică a vecinilor săi.

Oricărei mult, imi A ı̂i atas, ăm mult, imea

Ã = {x+ y | x, y ∈ A} .
a) Determinat, i cardinalul maxim posibil al unei mult, imi Ã atunci când A parcurge

toate mult, imile interesante.

b) Determinat, i cardinalul minim posibil al unei mult, imi Ã atunci când A parcurge
toate mult, imile interesante.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problemă este notată cu 7 puncte.


