3. Fic a si b doun nmunmnere reale care satisfae relatiile 37 + 13" = 1 7¢ s
ot =1
y

i L. Demonstrati ¢ig < .
C Maortici, Targoviste

4. Pentru ficcare w = 1.y, = 2o notam cu f(n) nmmarul minim de
clemente ale nej mlgimi S care mdeplineste simmltan conditiile:

ff]{l‘n}r___h'c_{l.;’ ,,,,, nt.

(i) orice element din S diforit de L este egal cu sima o dona clemente
e neaparat distinete) din S,

Demonstrati ca:

al fGn) = logy v + 1. unde [1] reprezinta parten mtreaga a mnnarnlui
real

b) existd o multime infinita de valori ale Tui pentrin care f(n) =

= [l + 1), '

D.Mibe(. Timisonra

Clasa a XI-a

1. o) Si se caleuleze  lim \ t + \ o+ ...+ \_':u + Vb unde a.b > 0
i - N
v licali

ST cheatoe,

b} Fie sirnrile de munere reale (ay, ), i (b =12 astlel neat a,, > ()
sl

A \u” \ thy, | \ \ a2+ ey,
pentriorice i€ N*. Sa se demonstreze cit:
() sirul (@), este nmarginit daca si munai daei sirul (ay,), - este
Lareinit;
(i) sirul (), - este convergent daca i mnmai daca sival (0, ), -1 este
canversent.,
V. Matrosenco, Bucuresti

2. In sistemml cartezian de coordonate Oy se consideri punctele
Aoy en e N* siopunctul (0. 1), Si so demonstreze cae

a) pentru orice munere naturale & > J > = 1. punctele A;. A;. 4,
sunt necoliniare:

b) pentru orice numere naturale i, > i >... > i > 1. avem:

—

(A, OB) + (A, 0B) + ... + w(A, OB) <

o]



3. a) Sa se gascasca o matrice A e My(C). astlel meat A # 0Oy s
.'1:‘ s (.)_';.
b) Fie n.p € {2,3}. Si se arate ca daca exista o functic bijectiva
[ Mu(C) = Mu(C) en proprietatea f(XY) = FIX)f(Y). pentru orice
X.Y € M, (C). atunci n = p.
[ Savu. Bueuresti
4. Se considera o functie f: R — ®, care satistace conditiile:
(i) f are limite laterale in orice punct o € [ g
fla—=0) < fla) < fla+0)
(ii) pentru orice a,b € R, a < b. avem f(a —0) < f{b—0).
Sa se demonstreze ca foeste strict crescatoare,
M. Piticari. Campulung Moldovenese si 5. Radulescu. Bucenresti

Clasa a XII-a
1. Fic A uninel. @ € A nosi A numere naturale, n > 2,0 & > 2, astfel
incat 1+ 1+...+1=0g ¢ =0 +1. Sl sc arate ci:
— —— ’
e noond .
a) oricarce ar fi s € N*exista po, pry - - -, i € Ny asttel ca

at=py+ et P m*" :

b)) exista € MY, astlel ca o =1,
. M. Andronache. Bucuresti

2. a) Se considera inelele A, Ay,..., Ay, .. unde A, =Zy xZy X ... xZLo.
. -

deonoori T
peutrn orice n € N*. Sa se arate ca, pentru orice n # m, inclele A, §i A, mu
sunt izomorfe si ci exista un morfism de inele f: A4, — A,,.

1)) Sa se arate ca exista inelele By, Ba. ..., By, ... astfel ca. pentru orice
n % m.osaomn existe morfisme de inele f @ B, — B,,.
B. Berceanu. Bucnresti

3. Pentru ficcare a € (0. 1] notam

[(ey) = / In(l+x+2 +...+2" Bdw, n> 2.

0
Sa se caleuleze:

a) lim 1, (a). pentra e (001): h) lim 1, (1)
=+ o=

™
M. Piticari. Campulung Moldovenese
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