
3. Fie a şi b doua mumere reale care satisfac relatiile 3" + 13" = 17º5+7=114. Demonstrati cã a < b.

C.Mortici. Targovişte
4. Pentru fiecare nENN Z 2. notam cu f(n) nmmărul minim deelemente ale unei mulţimi S care indeplineşte sinultan conditiile:
(i) {1.n} CS C{1.2....}.
(ii) orice element din S diferit de I este egal cu suma a două elemente(nu neaparat distincte) din S.

real

Demonstraţi că:

a) /(n) ≥ [log] +1, unde [r] reprezintă partea intreagă a mumărului

b) existá o ultime infinită de valori ale lui n pentru care f(n)=√("+ 1).
=

D.Mihet. Timişoara
Clasa a XI-a

lim1. a) Să se calculeze

smt date.

si

ja + Va +...+Va+ Vb. unde a.b 0

radicali

b) Fie şirurile de mumere reale (a)n1 si (r)n1. astfel incát an > )

pentru orice n€N. Sa se demoustreze ca:
(i) şirul (r)n21 este mărginit dacă şi mumai dacă şirul (an)n>1 estemårginit:

(ii) şirul (.r)n21 este convergent dacă și mumai dacă şirul (a,,)n21 esteconvergent.

V.Matrosenco. Bucureşti
2. In sistemul cartezian de coordonate rOy se consideră puncteleAn(n.n") cunEN şi punetul B(0,  1). Sã se demonstreze că:
a) pentru orice mumere naturale k > j > iZl. punctele A,. Aj. Asunt necoliniare:

b) pentru orice numere naturale ik > ik-1 >...>i> 1. avem:

(AOB)+p(AOB) +... +µ(AOB) <
2

61



3. a) Să se găsească o matrice A€ M3(C). astfel incat A ≠ O3 si

A3 =03.

b) Fie n,p€ {2,3}. Să se arate că dacă există o funcţie bijectivă

J: M(C) → M,(C) cu proprietatea f(XY) = f(X)f(Y), pentru orice
X.YEM,, (C), atunci n = p.

I.Savu, Bucureşti

4. Se consideră o functie f: R→ R. care satisface conditiile:

(i) f are limite laterale în orice punct a ERşi
f(a-0) ≤ f(a) ≤ f(a +0);

(ii) pentru orice a, b R, a < b. avem f(a - 0) f(b- 0).
Să se demonstreze că f este strict crescătoare.

M.Piticari, Câmpulung Moldovenesc şi S.  Rdulescu. Bucureşti

Clasa a XII-a

1. Fie A un inel. a € A, n şi k numere naturale, n ≥ 2. k ≥ 2, astfel

incât 1+I+...+1 = 0 şi a = a + 1. Så se arate că:

de n ori

a) oricare ar fi sEN, există po,PPkEN. astfel ca

a = po+pra +... +pk10k-1

se art

11 -

rezul

n6

posil
scrie

b) există m € N*. astfel ca a" = 1.

M.Andronache, Bucureşti la in

rasp

2. a) Se consideră inelele AA2,..,A.. unde An =Z2×Z2x..x2, greşi
de n ori Z2

pentru orice n € N*. Să se arate că, pentru orice n m, inelele An și A nu

sunt izomorfe si că există un morfism de inele f: An Am. puti

b) Să se arate că există inelele B₁, B2...., Bn,... astfel ca, pentru orice

nm. să nu existe morfisme de inele f: BnBm

elev

la pi

B.Berceanu. Bucureşti

3. Pentru fiecare a € (0.1 notăm jul

par.

In(o)=In(1+z+² +... +a"-1)dx, n ≥2. {-2
taje

Să se calculeze: me

a) lim I (o). pentru a € (0,1):x+11 b) lim In(1).

M.Piticari. Câmpulung Moldovenesc aleg

Cm
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