
ortocentrele triunghiurilor MAB, МВС, MCD, respectiv MDA, iar E. F

mijloacele segmentelor (AB), respectiv (CD). Demonstraţi că:

a) H₁H2H3HA este paralelogram:

b) HHx =2.EF.

5"+

N.Muşuroia. Baia Mare elem

E
3. Fie ABC un triunghi, G centrul său de greutate şi punctele M

AM BN СР

€ (AB). N€ (BC), Pє (CA), astfel încât Notăm
MB NC РА

G. G2. G centrele de greutate ale triunghiurilor AMP. BMN, CNP.

Demonstraţi că:

1 Nlt)

a) triunghiurile ABC şi G₁G2G3 au acelaşi centru de greutate:

b) pentru orice punct D al planului triunghiului ABC.

3DG < DG₁ + DG2 + DG3 < DA+ DB+ DC.

D.Marinescu, Hunedoara şi V. Cornea, Humedoara

4. Fie n ≥ 2 un număr natural. Demonstraţi că:

a) dacă a1, а2, а3,..., an sunt mumere reale, astfel încât:

41 + 12 + ... + an = a + + ... +

atunci: a1+a2+... +a, ≤ n

b) dacă € [1, n] este un număr real, atunci există numerele reale

01,02,, an > 0, astfel încât:

1 = 01 + 02 + ... + an = +喔+... +
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R.Ilie, Braşov
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Clasa a X-а

1. Determinaţi şirul (rn)n21 pentru care x₁ = 1 şi
4(1αη + 2.02Tn-1+33n-2+...+nEn1) =

= (n+1)(X1X2 + 12X3 +... +n-1Un +In&n+1)
oricare ar fi n ≥ 1.

COn

N.Papacu, Slobozia
Anl

2. Rezolvați în mulţimea numerelor complexe sistemul: sum

x(x-y)(x-2) =3

y(y- r)(y -2) =3

2(22)(2-y) =3.

M.Piticari, Câmpulung Moldovenesc



3. Fie a şi b doua mumere reale care satisfac relatiile 3" + 13" = 17º5+7=114. Demonstrati cã a < b.

C.Mortici. Targovişte
4. Pentru fiecare nENN Z 2. notam cu f(n) nmmărul minim deelemente ale unei mulţimi S care indeplineşte sinultan conditiile:
(i) {1.n} CS C{1.2....}.
(ii) orice element din S diferit de I este egal cu suma a două elemente(nu neaparat distincte) din S.

real

Demonstraţi că:

a) /(n) ≥ [log] +1, unde [r] reprezintă partea intreagă a mumărului

b) existá o ultime infinită de valori ale lui n pentru care f(n)=√("+ 1).
=

D.Mihet. Timişoara
Clasa a XI-a

lim1. a) Să se calculeze

smt date.

si

ja + Va +...+Va+ Vb. unde a.b 0

radicali

b) Fie şirurile de mumere reale (a)n1 si (r)n1. astfel incát an > )

pentru orice n€N. Sa se demoustreze ca:
(i) şirul (r)n21 este mărginit dacă şi mumai dacă şirul (an)n>1 estemårginit:

(ii) şirul (.r)n21 este convergent dacă și mumai dacă şirul (a,,)n21 esteconvergent.

V.Matrosenco. Bucureşti
2. In sistemul cartezian de coordonate rOy se consideră puncteleAn(n.n") cunEN şi punetul B(0,  1). Sã se demonstreze că:
a) pentru orice mumere naturale k > j > iZl. punctele A,. Aj. Asunt necoliniare:

b) pentru orice numere naturale ik > ik-1 >...>i> 1. avem:

(AOB)+p(AOB) +... +µ(AOB) <
2
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