ortocentrele triunghiurilor MAB. M BC. MCD. respectiv MDA, iar E. F
mijloaccle segmentelor (AB), respectiv (C D). Demonstrati ca:
a) HyHyHyH, este paralelogram:
I)) J”r|H3 =2-EF.
N.Muguroia. Baia NMare

3. Fie ABC un triunghi. G centrul sau de greutate si punctele M €
€ (AB). N € (BC), P € (CA). astfel incat % i{f; — g Notam
Gy. Ga. Gy centrele de greutate ale triunghiurilor AMP. BAMN., CNP.
Demonstrati ca:

a) triunghiurile ABC i G1G2Gy an acelasi centru de greutate:

b) pentru orice punct D al planului triunghinlni ABC.

3DG < DG, + DG, + DG3 < DA+ DB + DC.

D.Marinesen, Hunedoara i V. Cornea. Hunedoara
4. Fie n > 2 un numar natural. Demonstrati ca:
a) daci ay,a9,a3,..., a, sunt numere reale, astfel incat:

5 5 ’
ay+ a2+ ... +a, =aj +f1§+...+a.f;.

atuncl:  ap +as+...+a, <N
b) dacit © € [1,n] este un numar real. atunci existd numercle reale
ay,as,...,0, > 0, astfel incat:

r=ay+ax+...+0p = ﬂ-‘f =1 u.'-z’ o S o n.'f,.
R.Ilie, Brasov

Clasa a X-a

1. Determinati girul (i, ),>1 pentrn care xy =1 si
d(x x5 + 20921 + 3x3Tp—2+ ... + NEpLy) =
= (n+ 1) (rpey +aoaz + .o+ Xyt + TTin)
oricare ar fi n > 1.
N. Papacu, Slobozia

2. Rezolvati in multimea numerelor complexe sistemul:

e —y)er—2)=3
yly —a)y—=z)=3
2(z —x)(z —y) =3.

M. Piticari, Campulung Moldovenesc
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3. Fic a si b doun nmunmnere reale care satisfae relatiile 37 + 13" = 1 7¢ s
ot =1
y

i L. Demonstrati ¢ig < .
C Maortici, Targoviste

4. Pentru ficcare w = 1.y, = 2o notam cu f(n) nmmarul minim de
clemente ale nej mlgimi S care mdeplineste simmltan conditiile:

ff]{l‘n}r___h'c_{l.;’ ,,,,, nt.

(i) orice element din S diforit de L este egal cu sima o dona clemente
e neaparat distinete) din S,

Demonstrati ca:

al fGn) = logy v + 1. unde [1] reprezinta parten mtreaga a mnnarnlui
real

b) existd o multime infinita de valori ale Tui pentrin care f(n) =

= [l + 1), '

D.Mibe(. Timisonra

Clasa a XI-a

1. o) Si se caleuleze  lim \ t + \ o+ ...+ \_':u + Vb unde a.b > 0
i - N
v licali

ST cheatoe,

b} Fie sirnrile de munere reale (ay, ), i (b =12 astlel neat a,, > ()
sl

A \u” \ thy, | \ \ a2+ ey,
pentriorice i€ N*. Sa se demonstreze cit:
() sirul (@), este nmarginit daca si munai daei sirul (ay,), - este
Lareinit;
(i) sirul (), - este convergent daca i mnmai daca sival (0, ), -1 este
canversent.,
V. Matrosenco, Bucuresti

2. In sistemml cartezian de coordonate Oy se consideri punctele
Aoy en e N* siopunctul (0. 1), Si so demonstreze cae

a) pentru orice munere naturale & > J > = 1. punctele A;. A;. 4,
sunt necoliniare:

b) pentru orice numere naturale i, > i >... > i > 1. avem:

—

(A, OB) + (A, 0B) + ... + w(A, OB) <

o]



