Clasa a VIII-a

L. Fie nmmerele reale pozitive - Heozoastlel ineat LYo+ g+ )=
a) Aratagi ca:

e
[ f . | | l

( * “") (u'—’ + ﬁ) ( + ‘,) =9+ =) + ).
\ iy e i H :

h) Dvl.m'milmgi un triplet (i, . 1) en Proprictatea din ipoteza.
2. a) Fie o un nmar real astfel incat 2 4 $17% 4 20 sa fie rationale,
Aratadi ca o este numar rational.
h) Aratati ca exXista nnmere rationale astfel incat 2 4 §i a3 — 9p
saclic rationale,
Florica Bana, Bucuresti
3. Se consideri Piramida regnlata VABCD cu virty) Vi eare ma-
Stra unghiului formag (e doud mmnehij Jateraje opuse este de 45°, Punetole
M. N s P sunt respectiv: projectia punctulni A pe dreapta V¢, simetrien]
punctului A7 iy raport cu planul (Vi3 D) sEsimetrien] punctului N gy raport
i centrul O. (O este centrul hagej piramidei.)
a) Aratati ci policdral AfpNpp eSte piramida regulata.
D) lJ-.:LcnuinuU masura unghinlui dint e dreapta NV ) 51 planul (ADC)
M. Fiany, Bucuregti
4. Fie cubul ABCDA' B¢ ¢t muchia de lungime . Se consideri
punctele K e [4B]. [ ¢ [CC). M € [D'A),
a) Aratati ca 3. K7 > KB+ BC + 1.

b) Aritati ci perimetry] trinnghinlui 170/ OSLe mai mare strict decat
23,

D.Brinzei. lagi gi R, Gologan, Bucuresti
Clasa a IX-a

1. Dl-numstra.l;i Ca pentru orice mumay real .r are loc relagia:

£+ 3 £ 4| +5 I Tl
6 G 6 | | 2 3 |

unde (o] desemmenzi partea intreaga a numarulnj req] a.
C.Mortici, T argoviste
2. Fie ABCD patrulater inscriptihi] st M un punet pe cercul cjr-
cuwmscris acestuia, diferit de varfurile patrulaterului, Fije H. B .. H,.




ortocentrele triunghiurilor MAB. M BC. MCD. respectiv MDA, iar E. F
mijloaccle segmentelor (AB), respectiv (C D). Demonstrati ca:
a) HyHyHyH, este paralelogram:
I)) J”r|H3 =2-EF.
N.Muguroia. Baia NMare

3. Fie ABC un triunghi. G centrul sau de greutate si punctele M €
€ (AB). N € (BC), P € (CA). astfel incat % i{f; — g Notam
Gy. Ga. Gy centrele de greutate ale triunghiurilor AMP. BAMN., CNP.
Demonstrati ca:

a) triunghiurile ABC i G1G2Gy an acelasi centru de greutate:

b) pentru orice punct D al planului triunghinlni ABC.

3DG < DG, + DG, + DG3 < DA+ DB + DC.

D.Marinesen, Hunedoara i V. Cornea. Hunedoara
4. Fie n > 2 un numar natural. Demonstrati ca:
a) daci ay,a9,a3,..., a, sunt numere reale, astfel incat:

5 5 ’
ay+ a2+ ... +a, =aj +f1§+...+a.f;.

atuncl:  ap +as+...+a, <N
b) dacit © € [1,n] este un numar real. atunci existd numercle reale
ay,as,...,0, > 0, astfel incat:

r=ay+ax+...+0p = ﬂ-‘f =1 u.'-z’ o S o n.'f,.
R.Ilie, Brasov

Clasa a X-a

1. Determinati girul (i, ),>1 pentrn care xy =1 si
d(x x5 + 20921 + 3x3Tp—2+ ... + NEpLy) =
= (n+ 1) (rpey +aoaz + .o+ Xyt + TTin)
oricare ar fi n > 1.
N. Papacu, Slobozia

2. Rezolvati in multimea numerelor complexe sistemul:

e —y)er—2)=3
yly —a)y—=z)=3
2(z —x)(z —y) =3.

M. Piticari, Campulung Moldovenesc
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