CLASAAV-A

PROBLEMA 1

Presupunemtiacele 2007 numere naturale nenule sunt disti
Atunci, suma lor este mai mare sau éga¢cat suma primelor 2007 numere natu
consecutive, adic este mai mare sau egjau :

200712008
1+2+3+...+2007= ———=2015028 .| 20

Cum 2015027<2015028> doui dintre numerele din suma dagunt egale= diferena
lor este 0= 0 este multiplul origrui numir natural nenul.

(0=0n , pentru orice nu#n natural n)

Obs: Orice alti soluie corecl va fi punctat Tn mod corespurator.
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CLASAAV-A

PROBLEMA 2

Se obser¥ ca regula de formare @rului dat este:
a=2=3-1

a=8=3-1
=26=3-1

Al n-lea termen adirului este g 31, unde n este un namnatural nenul.
Deci, al 2007-lea termen gitului va fi ag=3"" -1.

U(a)=U(3" -1) = U(U(3)-1)
uE™=1; u@E*H=3; UE*?y)=9 ; UE*3=7, (OkKON
Prin urmare, U(@o)=U(U(3%)-1)=U(U(3**°*%)-1)=U(7-1)=6

Obs: Orice alti soluie corecl va fi punctat Tn mod corespuritor.



CLASAAV-A

PROBLEMA 3

a) UN)=U@ + (12 + (123)°% + ..+ (123...2007)*")=

U(U(lzc)’m )+ U122 )+ U((123)2 )+ ..+ U((123...2007)°)
U(1'2345)=U(12345...n)=0 , pentru orice nu#in natural n, mai mare sau egal cu 5
Prin urmare, Uf)= UU(L"®" )+ U((12)*° )+ U((123)*™" )+ U((1234)*" )=
U(U(12007)+U(22007)+U(62007)+U(42007)):

U(1+8+6+4)=9

In concluzie, baza de numéeab este9. -
1p

b) Transformand nugirul 2007 () din baza9 in bazalO, oktinem :

2007 ¢=29%+7=1465.

In concluzie, baza de numées(c) estelO.

Obs: Orice alti soluie coreci va fi punctai in mod corespuriror.



CLASAAV-A

PROBLEMA 4

Ultima cifra a ptratului unui nunar natural nenuld {0;1;4;5,6;,9}
Ultima cifri a sumei (a+b)? + (b-a+7)* este 7 } —>

U((atbf) =] 1|6

U((b-a+7p = 6 1] | 0 |

1) Daci U((a+bf) =1= a+bO {1911}

I.1. a+b=1 — nu convine, pentra asi b sunt cifre , & 0si b>a
I.2. a+b=9 , b>a=>

b 8 |7 |6
a 1 12 |3

b-a+7 14| 12| 10

A OO NGO

U(b-at?)) |6 [4 |0

CumU((b-a+7)?) trebuie & fie 6 = singura soltie ar putea fi :
a=1; b=8 = 9*+ (8-1+7)>=81 + 196 = 277 # 187 = a+b=9 nu convine

1.3. a+b=11, b>a>

b 9 [8]7 6

a 2 13|14 1|5
b-a+7 14|12 10| 8
U(b-at?)) |6 |4 |0 | 4

CumU((b-a+7)?) trebuie & fie 6 = singura soltie ar putea fi :
a=2; b=9 = 117+ (9-2+7)* =121+ 196 = 317 # 297 = at+b=11 nu convine

In concluzieU((a+b)?) =1 nu convine.

1) Daci U((a+b}) = 6 = a+b [ {4:61416}
II.1. a+b=4, b>a=>

b 3

a 1
b-a+7 9
U((b-a+7)%) | 1

a=1;b=3 = 4%+ 9° = 16+81=97 # 137 = a+b=4nu convine

I.2. a+b=6, b>a=

b [5 [4]




a 1|2
b-a+7 1119
U(b-a+t7)) |1 | 1

1. a=1; b=5 = 6%+ 11°=36+121 = 157 - este solutie (1)
2. a=2;b=4 = 6%+ 9°=36+81 =117 # 247
Deci, pentru a+b=6, singura solutie este a=1; b=5

1.3 a+b=14, b>a=

b 9 |8

a 516
b-a+7 11|19
U((b-a+t7)) |1 | 1

1. a=5;b=9 = 14%+ 11>=196 + 121 = 317 # 597

= a+b=14 nu convine

2. a=6; b=8 = 14°+ 9 =196 + 91 = 287 # 687

1.4 a+b=16 , b>a=

b 9

a 7
b-a+7 9
U((b-a+7)") | 1

a=7:;b=9 = 16°+ 9% =256 + 81 = 337 # 797 , deci a+b=16 nu convine

In concluzie, unicasolutieestea=1; b=5 = (1+5)*+ (5-1+7) =6*+11%= 36+121 = 15

Obs: Orice alti soluie coreci va fi punctai Tn mod corespuriror



