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CLASA a VI-a

Problema 1. Câte numere naturale n au proprietatea P (n) = S(n) = 8, unde
P (n) s, i S(n) reprezintă produsul, respectiv suma cifrelor numărului n (scris ı̂n baza 10)?
Justificat, i răspunsul!

Problema 2. Omult, imeM va fi numită specială dacă ı̂ndeplines,te simultan condit, iile:
- este nevidă s, i are ca elemente doar numere naturale;

- dacă x ∈ M s, i x este par, atunci
x

2
∈ M ;

- dacă x ∈ M s, i x este impar, atunci 3 · x+ 1 ∈ M .
a) Arătat, i că, dacă M este o mult, ime specială s, i 12 ∈ M , atunci M are cel put, in 10

elemente.
b) Arătat, i că există o infinitate de mult, imi speciale care au exact două elemente

impare.

Problema 3. Ana are 200 de monede, având respectiv valorile 1, 2, 22, . . . , 2199. Ea
le ı̂mparte ı̂n 100 de grupe de câte două monede, calculează sumele s1, s2, . . . , s100 ale
valorilor monedelor din fiecare grupă s, i află cel mai mare divizor comun D al numerelor
s1, s2, . . . , s100.

a) Arătat, i că D este impar.
b) Determinat, i valoarea maximă a lui D pe care o poate obt, ine Ana.

Problema 4. a) Arătat, i că orice triunghi poate fi ı̂mpărt, it ı̂n trei triunghiuri cu
interioarele disjuncte, unul fiind dreptunghic, unul isoscel s, i unul ascut, itunghic.

b) Arătat, i că orice triunghi neisoscel poate fi ı̂mpărt, it ı̂n cinci triunghiuri cu inte-
rioarele disjuncte: unul isoscel, unul echilateral, unul ascut, itunghic, unul dreptunghic s, i
unul obtuzunghic.

Timp de lucru 2 ore. Se adaugă 30 minute pentru ı̂ntrebări
Fiecare problemă este notată cu 7 puncte.


