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CLASA a VlI-a

Problema 1. Céte numere naturale n au proprietatea P(n) = S(n) = 8, unde
P(n) si S(n) reprezinta produsul, respectiv suma cifrelor numarului n (scris in baza 10)?
Justificati raspunsul!

Problema 2. O multime M va fi numita speciald daca indeplineste simultan conditiile:
- este nevida si are ca elemente doar numere naturale;

x
- daca x € M si x este par, atunci — € M;

- daca x € M si x este impar, atunci 3-z 4+ 1€ M.

a) Aratati ca, dacd M este o multime speciala si 12 € M, atunci M are cel putin 10
elemente.

b) Aratati ca exista o infinitate de multimi speciale care au exact doua elemente
impare.

Problema 3. Ana are 200 de monede, avand respectiv valorile 1, 2, 22, ..., 219, Ea
le imparte in 100 de grupe de cate doua monede, calculeaza sumele sy, So, ..., Sigo ale
valorilor monedelor din fiecare grupa si afla cel mai mare divizor comun D al numerelor
S1, 82, ..., 5100-

a) Aratati ca D este impar.

b) Determinati valoarea maxima a lui D pe care o poate obtine Ana.

Problema 4. a) Aratati ca orice triunghi poate fi impartit in trei triunghiuri cu
interioarele disjuncte, unul fiind dreptunghic, unul isoscel si unul ascutitunghic.

b) Aratati ca orice triunghi neisoscel poate fi impartit in cinci triunghiuri cu inte-
rioarele disjuncte: unul isoscel, unul echilateral, unul ascutitunghic, unul dreptunghic si
unul obtuzunghic.

Timp de lucru 2 ore. Se adauga 30 minute pentru intrebari
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



